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Аннотация: В работе показана невозможность создания процедуры пропорционального представительства, удовлетворяющей некоторым свойствам рационального выбора, что является некоторым аналогом теоремы Эрроу
Введение

Фундаментальные исследования систем пропорционального представительства [2] были произведены не в терминах рационального выбора. Это объясняется тем, что в США методы пропорционального представительства применяются для определения количества представителей от штата в палате представителей по численности населения. Предпочтения не играют никакой роли.

Построение аксиоматики систем пропорционального представительства, которая включала бы описание систем пропорционального представительства в терминах рационального выбора является современным развитием моделей описания систем пропорционального представительства.

Основной результат теории коллективного выбора, показывающий невозможность построения рационных предпочтений общества, заключен в теореме Эрроу [3]. Системы пропорционального представительства совершенно другой метод агрегирования, и поэтому они не рассматривались в данном контексте. В работе показана невозможность создания процедуры пропорционального представительства, удовлетворяющей некоторым свойствам рационального выбора.

1. Постановка задачи пропорционального представительства в терминах рационального выбора

Выборный орган избирается путем голосования за партии. Каждый избиратель из множества N (
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) характеризуется предпочтениями, представимыми линейным порядком P на множестве партий A (
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). Некоторое правило должно определить представительство каждой партии при заполнении S мест в парламенте
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Итоговый выбор является множеством из S альтернатив, будем считать, что 
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. В общем случае не исключается возможность неоднозначного решения. Например, задача распределения 3 мест при профиле 
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 не имеет единственного анонимного, нейтрального решения, поэтому возможным решением будут два набора 
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Множество участников, для которых альтернатива x является более предпочтительной, чем альтернатива y: 
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. Процедура пропорционального представительства характеризуется функцией выбора: 
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. Иногда удобно характеризовать выбор как вектор 
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2. Свойства систем пропорционального представительства

1 Независимость от посторонних альтернатив (consistency в работе [1]).

Для любого разбиения альтернатив на 
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 выбор останется неизменным 
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2 Единогласие. Если 
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3. Монотонность. Если 
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4. Ненавязанность. 
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5. Анонимность. Выбор не зависит индекса участника 
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 в профиле 
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6. Нейтральность. Выбор основывается только на предпочтениях и не зависит от других характеристик альтернативы.

7. Монотонность представительства. 
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Теорема 1.(о невозможности) Для n ≥ 3 и 
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 не существует процедур, одновременно удовлетворяющим свойствам монотонности, анонимности, нейтральности.

Доказательство.

Рассмотрим профиль для 
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Рассмотрим профиль 
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Из свойства монотонности следует
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Согласно нейтральности представительство должно сохраниться независимо от названий альтернатив 
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Аналогично получим 
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Таким образом 
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, что приводит к 
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. Это условие невыполнимо при S не кратном 3.■
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