Семинар «Геометрические структуры на многообразиях»
Семинар состоится 17 февраля 2022 года
Семинар пройдет в аудитории 306, Усачева 6. 
Начало в 18:30.

Саша Захаров «Экспоненты изогений Гуревича и Милнора-Мур»


Классическая спектральная последовательность Адамса позволяет дать верхнюю оценку на
экспоненту кручения первых n стабильных гомотопических групп сферы S^0. Чуть более
внимательный анализ конструкции самой спектральной последовательности позволяет
доказать ту же оценку на кручение n-го этажа башни Постникова S^0_{[1,n]} уже как
объекта аддитивной категории. (Akhil Mathew 1501.07561v2)

Отсюда несложно вывести оценку на ядро и коядро обычного гомоморфизма
Гуревича \pi_*X\to H_*X для произвольного связного спектра X.
Наоборот, обладая спектром X с большой экпонентой коядра Гуревича можно дать
нижнюю оценку на кручение S^0_{[1,n]}. Таким образом удается доказать
асимптотическую точность оценки как на кручение S^0_{[1,n]}, так и на ядро/коядро Гуревича.

Вообще, если E есть связный спектр с E_0=\mathbb{Z}, то имеется факторизация \pi_*X\to E_*X\to H_*X. Например в случае E=MSO вторая стрелка соответствует реализации гомологий многообразиями. В работе Василия Рождественского были получены асимптотически точные оценки на экспоненту коядра второй стрелки, которые более-менее совпадают с оценкой коядра обычного Гуревича. Получается, грубо говоря, что реализовывать циклы многообразиями оказывается так же сложно как и стабильно сфероидами.

Естественное продолжение этих вопросов касается оценки ядра/коядра Гуревича в случае гипотетической изогении из теоремы Милнора-Мура между гомотопическими группами и примитивными гомологиями.

Во второй части я постараюсь рассказать одну топологическую теорему А. Бейлинсона и Н. Розенблюма (A. Beilinson 1312.3299v4), которая развивает основной сюжет на случай бесконечно кратных пространств петель и гоморфизма \pi_*\Omega^\infty X \to Prim H_*\Omega^\infty X.
